i Upravime ptedpis funkce g (x) = =
! X

I = zda se, Ze funkce jsou zcela stejné, ale pozor:

= funkce f(x):x+1 a g(x)=

10.1.2 Rovnost funkci, funkce sighum, funkce cela ¢ast

Predpoklady: 020601, 100101

v . ., X+ x
Pr.1: Rozhodni zda se rovnaji funkce f (x) =x+lag (x) = .
X

x2+x x(x+l) — i t]

X

* do funkce f (x) = x+1 muZeme dosadit cokoliv = D( f ) =R

Ty nesmime dosadit nulu = D (g) =R —{O}

! 2
-+ do funkce g (x) =%
' X

2
x +x

se nerovnaji.

Pi.2: Sestav piesné pravidlo na posouzeni rovnosti funkci.

. Musime zajistit, aby se rovnaly hodnoty i defini¢ni obory =
- Funkce f'a g se rovnajf, pravé kdyz D (f) = D(g) a pro kazdé x [ D(f) plati f (x) =g (x) .

(1)

Funkce f a g se rovnaji, pravé kdyz D(f)=D(g) a pro kazdé xOD(f) plati

f(x)=g(x)-

Pr.3: U kazdé dvojice nésledujicich funkci rozhodni zda se rovnaji:

D) £(x) =], g(x)=(Vx) b) £ (x)=]xl, g(x) =¥
0) f(x):;__l g(x)=—

=

, D g) = <O; 00) = funkce se nerovnaji bez ohledu na druhou podminku.

b) £ (x) =], g(x) =V
) ( f ) =R, D ( g) =R , z definice absolutni hodnoty vime, Ze plati \/x_2 = |x|
- = funkce se rovnaji.

(=2 (9=t

1

x -1 x+1
x—1 x—1 _ 1

(=t

-1 (x—l)(x+1) x4l



D(f) =R —{—1; 1} , D(g) =R —{—1} = funkce se nerovnaji bez ohledu na druhou

podminku.

Pr.4: Urci defini¢ni obory funkci tak, aby se rovnaly: f (x) =-x, g (x) = |x| .

- Z definice absolutni hodnoty vime, Ze pro x[] (—00;0> plati |x| =—x (u zépornych cisel

absolutni hodnota odstrani znaménko minus) = pokud bude platit: D ( f ) =D ( g) = (—00; 0> ,

' budou se obé funkce rovnat.

Pr.5: Jsou déany funkce f:y=2x-1, g:y=§+%.Najdifunkce h=gof ai=foga

urci jejich definicni obory. Vysvétli vysledek.

- D(f)=D(g)=R

h=gof :g(f(x)) = 2x-1 +l:x—§+%=x = funkce f a g je zfejm€ navzdjem inverzni

1

2 2

(ziskali jsme identitu).

Stejn€ by méla vyjiti funkce i: i= fog =f(g(x))=2(%+%j—1=x+1—1=x.

Pr. 6: Je ddna funkce y =sgn x (signum redlného c¢isla). D(f) =R,pro x>0 sgnx=1,
pro x=0 sgnx=0, x<0 sgnx=-1.Ur¢i jeji H (f) , nakresli graf a zkus najit

¢eské pojmenovani.

' Predpis funkce obsahuje tfi riizné piipady s tiemi riiznymi hodnotami = H ( f ) :{—1; 0; 1} .

. Funkce by se mohla jmenovat znaménko.

Pr.7: Hodnota funkce Celd cdst redlného cisla x (y = [x] ) definované pro vSechna redlna
Cisla je celé ¢islo n, pro které plati n < x <n+1. Urci obor hodnot této funkce a
nakresli jeji graf.

- Hleddme hodnotu funkce napfiklad pro x =0,5. Musi platit:



'+ n<x = nmiZebyt 0,-1;-2;...

e azdroven md platit x<n+1 = n+1 muze byt 1;2; 3; .....

i = jedind hodnota odpovidajici obéma pozadavkim je n =0 (pak n+1=1).
Stejnou hodnotu ziskdme pro vSechna Cisla mezi O a 1.

] aka je hodnota pro x =17 Musi platit:

'+ n<x = nmiZebyt ,0;-1;-2;...

e azdroven md platit x<n+1 = n+1 muze byt 2; 3; 4;.....

- = jedind hodnota odpovidajici obéma pozadavkiim je n =1 (pak n+1=2).

Pro ¢isla mezi 1 a 2 ziskdme opé€t hodnotu 1. Pro x =2 bude platit: [2] =2 (podobné jako u

' jednitky [1] =2).

- = Funkce celd ¢ast funguje u kladnych ¢isel jako "mazaC desetinnych mist": umaze u &fsla v
+ desetinném rozvoji vSe za desetinou ¢arkou a nechd pouze celé Cislo (celou ¢ést).

Jak to bude u zépornych ¢isel?

' Hleddme hodnotu funkce naptiklad pro x =—0,5. Musi platit:

|+ ns<x = nmiZebyt -1-2;-3;...

* azéaroven mdplatit x<n+1 = n+1 mizebyt0; 1;2; .....

- = jedind hodnota odpovidajici obéma pozadavkim je n=-1 (pak n+1=0).

- Jakd je hodnota pro x =—1? Musf platit:

s n<x = nmiZebyt —-1;-2;-3;...

e azdroven md platit x<n+1 = n+1 muze byt 0; 1; 2;.....

' = jedina hodnota odpovidajici obéma pozadavkim je n=—-1 (pak n+1=0).

= u zapornych celych ¢isel funkce celd ¢ast urCuje hodnotu stejné jako u kladnych celych

- cisel (plati [x] =x). U necelych zdpornych &isel je celd hodnota o jedna mensi nez ¢islo, které
ziskame ,,odmazanim* cifer za desetinnou ¢arkou (souvisi to s tim, Ze umazani cifer za

. desetinnou &drkou zéporné ¢islo zvétiujeme, zatimco kladné zmensujeme, pfechod k &islu o

. jednu mensimu neZ zbytek po umazani desetinného rozvoje tak zajist'uje, aby hodnota funkce
- celd ¢ast byla mensf nebo rovna &islu, ze kterého jsme vychazeli).

Oborem hodnot funkce celd cdst je mnoZina Z (celé Cisla).

Graf funkce
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